Capitulo

REDUCCION AL PRIMER CUADRANTE

OBJETIVO: El objetivo del presente capitulo es:

*

Calcular las razones trigopnomeétricas de un angulo que no es agudo, en funcion de otro que si lo sea; reconociendo
previamente el caso en que nos ubicamos y el criterio a utilizar.

*  Simplificar correctamente expresiones del tipo: R_T_(n—;iej ‘neZ

*

Reconocer y aplicar correctamente las propiedades de angulos cuya suma de medidas es 180° 6 360°

CASOS

Angulos cuyas medidas estan en <90° ; 360°=>: En este caso, el angulo original "¢, " se descompone como la
suma o resta de un angulo cuadrantal (90° ; 180° ; 270° ¢ 360°) con un angulo que sea agudo; para luego aplicar :

180+
+{3gg 6}:iR.T.(6)
RT(c) = —°
R 9079 _ 0o RT(0)
22046

Donde el signo (+) que debera anteponerse al resultado dependera del cuadrante al que pertenezca el angulo original "o "

Por ejemplo; calculemos:

_ J3
*  Senl20° = Sen(90°+30) = +C0s30° = ~—
oeeY) P 2
(+)
% C0s120° = Cos(180°- 60°) = —Cos60° = — 1
O— / 2
_—
% Tan 240° = Tan(270°-30°) = +Cot 30° = J3
T /
(+)
i
%= Csc330° = Csc(360°-30°) = —Csc 30°= -2
O— /

* Senl70° = Sen( )=
AL LA

* C0s200° = Cos( )=
&0

= Tan260° = Tan( )=
Jansoyy

= Sen320° = Sen( )=
SENSLY )

Angulo cuya medida es mayor que 360°: En este caso, se procede de la siguiente manera:
R.T. (@) = R.T. (6) ; donde o |360°
B q
Residuo




Trigonometria

Por ejemplo, calculemos:

*  Sen2580°= Sen60° = % * Tan 3285° = Tan45° =1
2580° | 360° 3285° | 360°
25200 7 3240° 9
60° 45°

* Sec1200° = Sec120° = Sec(90° + 30°) = — Csc30° = — 2
1200° | 360° o)
1080° 3
120°
* Sen 3180° =

Si el angulo estuviese expresado en radianes, se procede de la siguiente manera:

« Sen133% —send® -1 « Cos127™ = Cosg™ = 1
2 3 3 2
133 |4 127 | 6
132 33 126 21
1 1

Es decir, si fuese: R.T.(a—l;‘j ;a>2b
Se divide: a | 2b
q
r — este residuo reemplaza al numerador "a"

3n

* TanlSlS% = Tal

1315 |8
51 164

35
3

= Sen 1345%

1345

Il. Angulos de medida negativa: Se procede de la siguiente manera:

Sen(-x) = -Senx Csc(-x) = -Cscx
Cos(-x) = Cosx Sec(-x) = Secx
Tan(-x) = - Tanx Cot(-x) = - Cotx
Por ejemplo, calculemos:
*  Sen(-45°) = -Sen45°= —g *  Cos(-60°) = Cos60°:%

* Tan(-120°) = ~Tan120° - ~Tan(90°+30°) - {-Cot30°) - V3
* Cos(-2000= ©

IV. Angulos relacionados:

1.
Senx = Seny
Si:x+y =180°: Cosx = —Cosy
Tanx = —Tany
2.




Senx =—Seny
Si:x+y =360°:Cosx = Cosy
Tanx = —Tany

Por ejemplo, calculemos:

C = Cos &+ Cos 2% 4 Cos 3% 3“
7 7

En esta expresion note que:

+ 81 _ — Cos® = _cos8n
7 7 7 7
+ 5 _ s Cos 2T = _Cos 2T
7 7 7 7
3m AT _ o Cos 3T - _cos AT
7 7 7 7
Luego:

C=-CosZ 6“ —Cos2™ _Cos AT, cos AT
7 7 7

Reduciendo, quedaria C = 0

+ Cos
-

T Cos2L

T Cos2Z

57:

57:

+ Cos —

+Cos—

67:

6m
7

TRILCE




Trigonometria

01.

02.

03.

04.

05.

06.

07.
08.

09.

EJERCICIOS PROPUESTOS

Sefale el valor de: Sen120°

a) 1/2 b) -1/2 c) %
N
d) 7 e) 7

Hallar: Cos330°

a) 1/2 b) -1/2 c) %
N
d) 7 e) 7

Calcule: E = Tg150°.Sen315°

N

37 4
g B o 2
6 4
Hallar el valor de: Sen1680°
a)l b) -1 c) 1/2
J3
d) -1/2 e) >

Determinar el valor de: Cos1200°

a)l b) 0 c) 12

olt

d) -1/2 e)

Hallar: E = Cos(-60°) + Tg(45°)

a) 1/2 b) -1/2 c)0
d)1 e) 2

Hallar: E = Sen(-30°)+Tg(-53°)

a) 11/6 b) 6/11 c) -11/6
d) 0 el

Sefiale el equivalente de: Cos(180°+Xx)

a) Cosx b) -Cosx ) Senx
d) -Senx e) -Secx

Determinar el equivalente de: Sen(360°-x)

a) -Senx b) Senx ¢) Cosx
d) -Cosx e) Cscx

10. Determina el equivalente de: Sen]32].%
a1 b) -1 90
d) 1/2 e) -1/2

11. Hallar el valor de: Cos1741

a1l b) -1 )0
d) 1/2 e) -1/2

12. Hallar: T917-%

a)l b) -1 ) 3

13. Del gréafico, calcule: Tgo

a1l b) 2 ¢) -1
d) -2 e) 3/4

14. Del gréfico, hallar: Tg9

a) 3/4 b) -3/4 ¢) 317
d) -3/7 e) -4/7

15. Hallar el equivalente de:
M = Sen(x —180°)
Cos(x —90°)

a)l b) -1 c) Tgx
d) Ctgx e) -Tgx




16.

17.

18.

19.

20.

21.

Si: Sen(-x) + 2Cos(-x) = 2Senx ;
X es agudo
Calcular: M = Sec(-x) + Csc(-x)

L5 B i
2 2 6
g JB 5
6 5
Reducir:
_ _Sen(90°+x)Tan(180°-x)Csc(270°+Xx)
Cos(180°+x)Sec(360°—x)Cot(180°+x)
a)l b) -1 c) Tan 2y

d) Cot?x e) —Tan?x
Simplificar:

Sen(r — B)Cot(2r — G)Sec(S—zn + ej

C =
Tan(rn + 0)

a) Taf0 b) —Tarfo c) Ctg%0
d) —Ctg%0 €)1

Simplificar:

Sen(rm+ x)Tan(?’—ZTr - xj

C=
Tan(n — x)c:os(?’—zfr + x)

a) Cotx b) Cot?x ¢) —Cot?x
d)-Cotx  €) Cot3x

si: 0<A <%
Evaluar:

F= Sen(%+Aj +Cogn+A)+ Tan(3—2n+Aj
+ Sec(g + Aj +Ctg(2n+ A)+Csc(n+ A)

a) 2 SenA b) — 2SenA ¢) 2CscA
d) — 2CscA e) — 2SecA

Calcular:
M = 25€c120°-1 | f3ran2400
4Tan315°-1
a) 1 b) 2 03
d) 4 e)-2

22.

23.

24.

25.

26.

27.

TRILCE

Calcular:
c = Senl135°-Sen240° Tan150°
Co0s210°-Cos300°
g6y k26
3 3 3
0 26 2
3 3
Calcular:
U= (2Sec3000°-1)(2Sen3383°-1)
2C0s4920°-1
1 1 1
a) 5 b) ~5 O
1 V3
d) =% e) 4
Marque Ud. la afirmacion correcta:

a) — Sen (- 750°)
b) —Cos(-1110°)

=-05

= +O,5\/§

¢) -—Tan(1830°)= %

d) —cCtg(-3270°)

-

e) + Sen2534° = Cosl4°

Hallar el valor numérico de:

£ _ Sen®225°+ Tan”330°-Sen°780°

Tan®780°-Tan?330°+Ctg? 225°

31 33 1
a) 15 b) 20 ©) 22
33 31
d 7% 9712

Simplificar las expresiones:

__ Cos(-a) N Sen(360°+a)
Cos(180°+a) Sen(-a)
b= Sen(90°+a) N Cos(90°-a.)
Cos(—a) Sena
a) a=0 y b=-2
b) a=-1 y b=-
c) a=-2 y b=2
d a=0 y b=0
e) a=-1 y b=2
Siix+y=180° A y+z=270°

Calcule el valor de:

J= Senx + Tany

Seny Ctgz




Trigonometria

a)l b) 0 c)-3
d) 2 e)-5
28. Si:Tanx +Ctgy =2; X+y=m

Hallar: Ctgx

a) £V2+1 b) 142 ¢ sa2-1

2

d) 1242 e) £4/2-1
2

29. Simplificar la expresion:

E- Sen(180°+a,)Cos(a. —90°)Tan(2160°+a)
Cos(540°-a)Sen(450°+a) Tan(360°+a)

Sabiendo que : Sec%q =2
Entonces E es igual a :

a) 2 b) 1
d)-2 €0

c)-1

30. El valor de la expresion:

Sen(e + ﬁ) +Cos(n—0)— Tan(e + E)
E 2 6

Ctg(2n — ) — Sec(—0) + Csc(g + e)

Cuando : =2

6 o
a)l b)y-1 c)0
d) 2 e)-2

31. Calcular el valor de:
C0s10°+Co0s30°+Co0s50°+.... +Cos170°

1 5
a) > b) 0 c) -
J3
d) 1 e) 4
T=Cos-™ +Cos2E + Cos3T .. + Cos 29
32. Calcular: 30 30 30 30
20 términos
a)0 b) 1 c)-1
d) 2 e)-2

33. El valor de la siguiente expresion:
Sen(ﬁcj Sen(lj
12 12
+
Cos(lj Cos(hj
12 12

Es igual a:
a)0 b) 1 c)-1
d) 2 e)-2

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

Simplificar:

Tar(@ + ocher(E - ochec(% + ocj
_ 2 2 2

~ Cos(5m+ a)Cs(7n— a)Ctg(9m + o)

a)0 b)-1 o)1
d) -2 e) 2

En un tridngulo ABC se cumple:
Sen (B + C) = CosC
Dicho triangulo es :

a) Escaleno
c) Isésceles
e) Equilatero

b) Rectangulo
d) Acutangulo

En un triangulo ABC, se cumple que:
Cos (A + B) = CosC
Entonces el valor de A + B es :

b4 1 21
a) 4 b) 3 c) 3
T T
d) 6 e) >
Calcular:
CosZA+SenZB

Si se sabe que Ay B son angulos suplementarios.

1

a)-1 b) ) c)0

1
d) > el
Si A'y B son angulos complementarios, al simplificar:
E- Sen(A + 2B)Tan(2A + 3B)

~ Cos(2A +B)Tan(4A + 3B)
Se obtiene:
a) V3 b) V2 ) -2
d 1 el

En un triangulo ABC, cuales de las siguientes
proposiciones se cumplen:

. SenA = Sen(B+C)

Il. CosA = Cos(B+C)

Ill. SenB = -Sen(A+2B+C)

VW  b) VFV ¢) VFF
d) FVF  e) FFF
Si:a+bh+c =% y Sen(a + b) = - Senc

¢Cual de los siguientes resultados es verdadero?

a) m(@j _0




41.

42.

43.

44.

d) Cos(wj =0
4

e) Cos(4c-n)=0

Calcule el valor de:

R = Tan /% | gec 175T
4 4

a) —1+42 b) 242
d) -2 e) 1442

0 -2

El valor que asume la expresion:

Sen(g + 9) +Cos(2n - 6) + Tan(n - 6)

Ctg| ==
o3

Cuando : 0 :% es:

2 3\/153—1 b) 1-3y3

13
9 3J§3—1 0 3J§3+1
e) —1_2\/5

Sabiendo que:
mSen (ﬁ - 9) Cos(w—’c + 9)
2 2
Calcular:

E = Tan6 + Ctg6
en términos de m.

a) m2 by -m2  ¢)2m
d)-m e)m

Si: o =(1+k)360°-1035° , k < 7
El valor de : Sen(a—22,5°) sera:

a)\/@

2+\/5

2

b) |22 ‘2*/5

€)

3m _ ej — Sec(-0)— Csc(e - gj

45.

46.

47.

48.

49.

TRILCE

Qué relacion existe entre a y b sabiendo que:

Tan( 2a§3b)+Ctg(6n+?;a—2b) 0

1
c)z

[y
R

b)

o
&
gk NP
A
ol wlk

Si: SenA - 2CosA =0

Entonces el valor de:
_ Tan(90°+A)Sec(180°-A)Ctg(270°-A)
~ Sen(360°—A)Csc(180°+A)Cos(180°+A)

es:
a)-5 b) 5 c) %
d) —% e)-4

Hallar o, sabiendo que esta en el tercer cuadrante, es
positivo, mayor que una vuelta y menor que dos vueltas
y:

Coso = -Sen-~-

11
75n 737w 71n
a) 5 b) %2 ©) 57

691 677
d) %7 & 2

Si o es la medida de un angulo agudo tal que:

C0s1996° = —Sena
Calcular el valor de:

E = Cscl5a — Senl5a

a)l b) 1,5 c)2
d) 2,5 e)3

Sabiendo que:
M= Tan{kn+%+a}  kez
N = Csc [nn+(-1)na] nez

2 N2
Calcular: E - MZ-N7
MN
b) —TanaSena

d) —CtgaCosa

a) TanaSena
c) CtgaCosa
e) -1




Trigonometria

50. Del grafico.

AY
by</ X
Determinar:
3Sen(a - bj + Sena+ Senb
K = 3
6Cos( a g bj + Cosa + Cosb
1 1
a) 5 b) 3 c) 4
1 1
d) 5 e) 3

51. Sabiendo que:

56 n
> Tan(n!w +(-1)"'x) = 2Cotx
n=2

Donde: x cIC
Calcule: W = Secx . Tanx

a)2¥3 b6 0) 342
d) 2/6 e)ﬁ

6
52. Si: ABCD: cuadrado

Calcule: W = Tano + Tanf
o B

A D
a) 2 b) 1 c)-2
d)-1 e) _3
2

53. Del gréfico calcule:

W = 3Coty + /55
Si: OA=0B

a) 3 b) 4 €)5
d)6 e 7

54. Del grafico, hallar "Coto" en funcion de "o ".

Si: AB=BC
c by

a

)

A N

a) Tana+1 b) Tana—-1 ¢) -Tana-1
d) —Cota—1 e) Cota+1

55. Del grafico, calcule: Cos0

r r R
3) 2R b) "R ©)
R R
d) 2r e) 4r

56. En un triangulo ABC, se sabe que:
Sen(A +B)+ 2Cos(B + C) = SenC

Calcular:
_ 1+ Cos2B +Cos2C — Cos2A
1+Sen4A +Sen4B + Sen4C
a)l b) 2 c)4
1
d-1 e) >




57. ¢Cudl es la medida del mayor angulo "¢ " que cumple:

Sen% =-Cos0

Si es mayor que 3 vueltas, pero menor que 4 vueltas.

97n 1011 103
a) 4 b) 714 ©) T4
95n 991
d 14 €) 12

58. De acuerdo al gréafico, calcule:
2n 3n
Senfa-p-==|-Cosla—¢p+==
( P 3 ) ( ¢ 4 )

K=
Tan(a—@—%)
Yy
o
0/ <IN
N
J6 V3 s
A, D 97
J3 J6
d) _E e) —?

59.

60.

TRILCE

Reduzca:

2Tan(57x +0) + s,c:ot(m 9
G- 2

4Sen(82r—6)+ 500s(7%“ + ej

5 1

a) §Sec6 b) —§Sec6 ¢) 5SecH
~2Csep

d) -Csco € 5~

Sefiale el signo de cada una de las expresiones:

Sen@—Cos&

R = 7 7
1+Tanli2n
11
25n 27m 21n

H = Sen=—=.Csc ——-Cot =—=
8 7 8

G :Cscﬂ+8ec9—7r
9 5

a)(+););)
) (+);(+): ()
e)):(+):(+)

b) (+): () (+)
A6 +)
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Qaves




